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Proposition 2.2. <>< \(3> zx t}

Propriétés du produit scalaire :

(i) (Définie positive) Vx € R", (xz,z) > 0 avec égalité si et seulement si x = 0

b ] il ‘ ,
(71) (Symétrie) Vo, y € R, (z,y) = (y,2). : /
e x“ = <7\Y>

(iii) (Bilinéarité) Va,y,z € R", a, B € R, {(ax + By, 2) = a{z, 2) + 6 {y, 2). = 4(L
Propriétés de la norme :
(iv) (Positivité) Vo € R", ||x|| > 0 avec égalité si et seulement si x = 0.
(v) (Homaoyénéité abselue) Vr € R™, A € R, | x| = |A| ||z].
(vi) (Inégalité du triangle) Vr,y € R", ||z + y|| < ||z| + ||yl
(vii) (Inégalité du triangle inverse) Vx,y € R", |z —y|| > |||x] — ||y]||-
(viii) (Identité du parallélogramme) Y,y € R™, ||z +y||* + ||z — y|* = 2 ||lz||” + 2 |y°. & ()( ((_j )
Propriétés de la distance : /
(iz) (Positivité) Va,y € R", d(x,y) > 0 avec égalité si et seulement si x = y. — “ ol .,5 u «
(x) (Symétrie) Vx,y € R", d(x,y) = d(y,x). “.
(xi) (Inégalité du triangle) Vx,y,z € R", d(z,z) < d(z,y) + d(y, 2). - Z- <K' _ &3‘3 A
(xii) (Inégalité du triangle inverse) Vx,y,z € R", d(x, z) > |d(z,y) — d(y, 2)|. (! ¢
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